TS BACCALAUREAT BLANC DE MATHEMATIQUES

(un exemple)

La qualitZdveIa rZdaction la clartZ etla prZcisiondesraisonnementgntrentpour unepart importante
dansl'apprZciationdela copie: un commentaireen franeais devrajustifier touteformule,tout calcul,

tout tableau, tout schZma.

L Outilisation du formulaire (sans annotation personnelle) et dOune calculatrice est autorisZe

LOZchange et le pret des calculatrices sont interdits

EXERCICE 1 ( points)

Commun ~ tous les candidats

X —X

e te
2

On considere la fonction f dZfinie sBr+ par : f(x)=

On note (C) la courbe reprZsentativefde
1. Etudier les variations dé . DZterminer la limite dgf (x) en 4 .

2. On dZfinit la fonction h suR+ par ;i (x) = f (x)Dx.
a. RZsoudre I0Zquatieh! €*! 2=0 (on pourra poser X =p
(e" ! 11 J2)(e' ! 1++/2)

e

b. En dZduire que*! ¢'*1 2=

c. Etudier les variations de.
d. Montrer quén admet un minimum m, qui est strictement positif.

Calculer m et en donner une valeur approchZé pr2s.

3. On dZfinit une suite ({) de la fason suivante :
Up=1 et U.1=1(U,) pour n entier naturel.

a. Montrer que la diffZrence WD U, peut stre minorZe par m(calculZ en 2.c.).
b. DZmontrer par rZcurrence queblud " n.m
c. En dZduire la limite de (U
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EXERCICE 2 ( points)

Commun ~ tous les candidats

Inx

On considsre la fonctiorf dZfinie sur]0; [ par f(x)=1 +0X

Soitc la courbereprZsentativele f dans le plan rapportZ ~ un repsre orthogonal (O;i ; ) dOunitZ
graphique : 5 cm.

1. Calculer les limites dg en O et en k.
DZterminer les asymptotes de
2. ftudier le sens de variation gé.
Dresser le tableau de variation fle
3. Montrer que I'’Zquatiorf (x) = 0 admet sur I'intervallele[ ; 1] une solution unique, notZe
DZterminer un encadrement#ed'amplitude 18 .
Donner, suivant les valeurs de le signe def (x) sur]0; + [.
4. Tracer la courbe.
EXERCICE 3 (5 points)
Candidats nOayant pas suivi [Oenseignement de spZcialitZ
1. a) Soit (ks v la suite gZomZtrique rZelle de premier ternsérictement positif et de rais%n
Exprimer k en fonction degret n.
. . s . . . &
b) Soit (%)ns v la suite arithmZtique rZelle de premier tedg@ppartenant ~ l'intervalle [OE'[
. 2&
et de ra|50ﬁ37 .
Exprimer% en fonction dég et de n.
c) Pour tout entier naturel n, on pose z, (Cos% + i Sin%,) .
Sachantjuezo, z; etz sontliZsparla relationzoz,z, = 8, dZterminete moduleet un argument
de 2, z et 2.

2. Dansle plancomplexeP munid'unrepsreorthonormaldirect(O; u

(

, V') (unitZ graphique : 4

cm), on appelle Mle point d'affixe z.

a) Placer les points /M1, M, et M; dans le plan P.
b) Pour tout entier n, exprimeyf.zzen fonction de z.

c) Calculer alors MW + 1 en fonction de n.
n

d) On posenl= ) MiMks1=MoM1 + E + M oMy 1.
k=0
Calculer en fonction de n et dZterminer la limite glguiand n tend vers! +
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EXERCICE 3 (5 points)

Candidats ayant suivi IOenseignement de spZcialitZ

Cet exercice est ~ traiter sur une feuille ~ part

1. On considere I0Zquation (B) -11y =3 0+ X ety sont des entiers relatifs.

a) DZterminerune solution particuliere de I0Zquatiorsox! 11y =1 et en dZduire une solution
particuliere (x,,y,) de I0Zquation (E).

b) RZsoudre 10Zquation (E).
2. n est un entier naturel non nul . On considere les entiers nataretb tels que

Soitd = PGCD4; b).
a) Montrer qued est un diviseur de 50. En dZduire IOensemble des valeurs possibies pour
b) Montrer que sd = 50 alors il existe un entientel que

c) En dZduire IOensemble des entig¢ess que PGCD4, b) = 50.

a) Montrer quesi a estun entierimpair nondivisible par 5 alors a etb sontpremiersentreeux
(on pourra utiliser le rZsultat de la question 2 a).

b) Montrer quea est impair si et seulementrsest pair.

c) DZduiredesquestiongprZcZdentedeuxvaleurssupZrieures 100delOentien telsquea etb
soient premiers entre eux
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EXERCICE 4 ( points) |

A chaquequestionestaffectZun certain nombrede points. Pour chaquequestion uneeronseexacte
rapporte le nombrede points affectZ(oula moitiZ s'il ya deuxrZponsesxactesE) ; unerZponse
inexacte enleve le quart du nombre de points affectZ.

Le candidatpeutdZciderde ne pasrZpondre™ certainesde cesquestionsla questionne rapportealors
aucun point et n'en cozte aucun.

LesrZponsesievrontstre justifiZes: en l'absencede justification la rZponsene serapas prise en
compte.

Pour chaque question, une ou plusieurs eronsesv sont exactes.
Si le total de points est nZgatif, la note est ramenZe ~ zZro.

1. Une solutionde z_ + 2z + 4 = 0 est d@ns

2i!

I 1+i | PV3Di | 2e3 | D1BV3.

2. Soit z et z les nombres complexes dZfinis parz/3Pietz=2iD z.

i
Alors 22 =
Z

" 3i! il 5i/

N3e2 | DPed 1 2¢% 1 3es

3. Soit deux points A et B d'affixes respectives4 et = V3 dans un repere orthonormal

(O; u', Vv').L'affixe de C, image de B par la rotation de centre A et d' &gm ;
9

I Di 12 1 \B+i I A3 +2i

4. Dans le plan complexe, I'ensemble des points M d'affixe z = x + iy vZrifiant la relation

z+2, _& .
r ) == ncl ns :
ag(ZDZI) 2estlcusdas

| La droite d'Zquationy = P x
I Le cercle de centre I(D 1 + i) et de rayon o=
I La droite d'Zquation y = X
I Le cercledediametre[AB], A etB Ztantles pointsd'affixesrespectivesza = B2

etz =2i.

5. Soit AP i), B(3) et C(2 + 3i). Le triangle ABC est :

I quelconque
I isocele

I rectangle

| ZquilatZral
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